DERIVADAS

Derivadas de funciones elementales: Reglas de derivacion:
f(x)=k, kOR = f'(x)=0 Derivada de una suma de funciones :
7(x)=x" = f(x)=n" (r+g) (x)=1"(x)+&'(x)
f(x)=Inx = f'(x) :% Derivada de un producto de funciones :
f(x)=e = f(x)=¢ (£ @) (¥) = £ (x) R (x) + £ () ' ()
S (x)=senx = () =cosx Derivada de un cociente de funciones
flx)zeosx = S{x)=sens (1] (g L2t
| 1 2 g [¢(x)]
f(x)=tgx = f'(x)= Oszx:1+tgx

Derivada de una composicion de funciones :

(feog) (x)=r(2(x)) &' (x)

Derivada de funciones inversas

f_l(x) es la funcion inversa de f(x) = (f_lof)(x):(fof_l)(x):x
(fOf_l):xl]ﬁ—»f_l(x)=yDD—»f(y)=x

Sea la funcion y = [ (x), derivando en los dos lados de la igualdad (fo f_l)(x) =Xx tenemos que:

(forY(x)=1 = rr@)dr )@=t = rMfr)x=1 = (f’l)'(x):f—

Ejemplos :

La funcion f™' (x) = arctg(x) es inversa dela funcion f(x) = tg(x)

tenemos las funciones y = arctg(x) , X =1g (y) = x 0793 arctg(x) =y 0OFL tg(y) =x
1 1 1 1 1

LY 1 . ,
= = =—= = = S = =
(f ) (.X') f,(y) Y .X" (tgy), 1 + tg2y 1 + xz = Ly arctg(x) s> ) 1+ X

2

La funcion f™' (x) =arcsen (x) es inversa dela funcion f(x) = sen (x)

tenemos las funciones y = arcsen (x) , X =sen (y) = x 0T arcsen (x) =y O - sen (y) =x

gy 1 1 1 1 1 1 1
NHx)=—— = y=—= = = = = Si y=arcsen(x) , y'=
(f )( ) f(») 4 x (Seny)’ cos y \/l—senzy Ji-x2 g () 1-x7

La funcién [~ (x) = arcos(x) es inversa dela funcion f(x) =cos (x)

tenemos las funciones y = arcos (x) , X =cos (y) = x 0T arcos (x) =y 0T - cos (y) =x

gy 1 1 1 1 -1 -1
Y (x) = = - — = = = = Si =arcos|\x) , =
(f )( ) f'(J’) 4 x' (cosy)' —seny \/l—coszy \/l—x2 g ( ) g 1-x°
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Derivacion logaritmica:

v/ = my=g(x)n[f(x)] DOTOIOEOTEEN. (ny) =g (x)On[ £ (x) ]+ (x

. +g(x '(x):>':'xn x)|+glx (a)
PG CIOET I [g()f“[f( el iy o

| PORTRALC) N FPVRSTE
v =g (x)On f(x)] g()%#g}@f(ﬂ

Ejemplos :

y=a

Iny=lnae* = Iny=xlha = Lzlhe = y'=ylna = y =a"lna
y

y:(x2+1)x

lny:1n(x2+1)x = lny:xEI]n(x2+1) = L:hl(x2+l)+x|:-l—1
x

y
y' :(ln(x2 +1) + xzzx_:JEy = y'= [ln()c2 +1)+ x22 :J[@f +1)X

y=3tgx
1

lny:1n(tgx)i = 1ny:l|:lln(tgx) = L':—Lzﬂln(tgx)+l|:-|—coszx =
X Yy

X X 1gx
1 1 1 ln(tgx) 1
‘=-S5 On(gx)+-—— |0 = )'=|- * ‘g x
y ( xz (g ) ¥ Z‘ngL}’OSZXJI:y y ( x2 x Wen x [dos x £

Ccos X

y= (sen x)

Iny=In (sen x)mx = Iny=cosxln (sen x) = Y =—sen x Un (sen x) +cosx 2L
v sen x

y'= {—Senx On (sen x) +cos x |jr_osx} D = )= [—sen x On (sen x) + cos x [totg x] [senx)™"
senx
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